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2ھاي تصادفي پواسون با  ھا متغیر iXچون ) الف -٢۴
i imσ 2ھستند، پس  = 2 2 2{ } 2i i i iE X m m m= + iو براي = j≠ داریم :
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1n: با توجھ بھ روابط داده شده داریم -٢۵ n nY Y nX−= :یعني. nXالي1Xمعادل است با معلوم بودن nYالي 1Yآمد معلوم بودن ضمناً پیش. +
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1)                                                      الف 1 1{ | } { | } { }n n n n n n nE Y A E Y nX A Y nE X Y nm− − −= + = + = +   
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aھاي ، ھمگرایي eبا ھمگرایي. داریم e،pوdis t ضمناً در توزیع بھ. شود نتیجھ مي( ) ( )Xf x xδ= گردد ھمگرا مي)Pr{ 1} 0X = ). است =
  :ھم داریم، زیرا msھمگرایي در 

2 2 21 1 1{( ) } (1 ) 0 1 0n nE X X n n n →∞− = − × + × = →  

0ξدر اینجا نیز با توجھ بھ شکل روبرو واضح است کھ بجز در ) پ ایي در بقیة نقاط ھمگر =

)بھ  ) 0X ξ 0ξدر . داریم= nX(0)چون ھمواره = n= پس ھمگرایيِ. ھمگرایي نداریمe
}Prنداریم اما چون 0} 0ξ = a، ھمگرایي = eو در نتیجھpوdis t در اینجا ھم . داریم

)ھمگرایي توزیع بھ) ب(نظیر بند  ) ( )Xf x xδ= ولي در اینجا ھمگرایي در. استms 
  :نداریم، چون

 

2 2 21 1{( ) } (1 ) 0n nE X X n nn n →∞− = − × + × = → ∞  

)ھا ھایي ھستند کھ در آن ي، ناحیھھاي خاکستر در شکل زیر ناحیھ) ت ) 1nX ξ )و در سایر نقاط = ) 0nX ξ   .است=
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چون با در نظر گرفتن متغیر تصادفي حدي . جاي فضاي نمومھ رشتة ھمگرا نداریم ولي ھمگرایي در احتمال داریم شود، در ھیچ طور کھ مشاھده مي ھمان
( ) 0X ξ   :داریم =

Pr( ) Pr{ } 2 0 0 1k
n n n

k
A X X ε ε−

→∞
≡ →∞

= − ≥ = → ∀ < <  

)صورت  بھ )pdf(مگرایي در احتمال، ھمگرایي در توزیع نیز داریم و حد توزیع دلیل ھ بھ ) ( )Xf x xδ= است.  

)ھم داریم، چون با تعریف متغیر تصادفي حدي msھمگرایي در ) 0X ξ   :داریم =

2 2 2 2{( ) } { } 0 (1 2 ) 1 2 2 0k k k
n n n

k
E X X E X − − −

→∞
≡ →∞

− = = × − + × = →  
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